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Варіант 1 

1. (1 б) Бісектриса трикутника зображена на трикутнику: 
 

 
 

А) 
 

Б) 
 

 

 

 

В) 
 

Г) 
 

*Так як бісектриса трикутника – це відрізок бісектриси кута, що сполучає 

вершину трикутника з точкою протилежної сторони 

 

2. (1 б) Який з елементів може не лежати усередині трикутника? 
 

А) Медіана Б) Бісектриса 

В) Висота Г) Такого елементу не існує 
 

3. (1 б) У рівнобедреному трикутнику 𝐴𝐵𝐶 з основою 𝐴𝐶 відрізок 𝐵𝐷 є висотою 

трикутника. Тоді 𝐵𝐷 є також: 
 

А) Бісектрисою трикутника; 
 

Б) Медіаною трикутника; 

В) Перпендикуляром, що 

проведений з точки 𝑩 до прямої 𝑨𝑪, 

а також медіаною і бісектрисою 

трикутника; 

Г) Медіаною і бісектрисою 

трикутника; 
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4. (1 б) Використовуючи транспортир і кутник, 

побудуйте бісектрису 𝑀𝐴 і висоту 𝑉𝐵 

трикутника 𝑀𝑁𝑉, що зображений на 

рисунку. 

 

 

 

 

5. (2 б) Периметр трикутника 𝐴𝐵𝐶 дорівнює 20 см, а довжина його медіани 𝐵𝑀 

дорівнює 4 см. Знайдіть периметр трикутника 𝐴𝐵𝑀, якщо 𝐴𝐵 = 𝐵𝐶. 

 

Дано: 

𝑃∆𝐴𝐵𝐶 = 20 см; 

𝐵𝑀 – медіана; 

𝐵𝑀 = 4 см; 

𝐴𝐵 = 𝐵𝐶; 
 

Знайти: 

𝑃∆𝐴𝐵𝑀−?  

 

 

Розв’язок: 

𝑃∆𝐴𝐵𝐶 = 20 см
𝐴𝐵 = 𝐵𝐶

𝑃∆𝐴𝐵𝐶 = 𝐴𝐵 + 𝐵𝐶 + 𝐴𝐶
| → 𝐴𝐶 = 𝑃∆𝐴𝐵𝐶 − 𝐴𝐵 − 𝐵𝐶 = 20 − 2𝐴𝐵 

 

𝐵𝑀 –  медіана

𝐴𝑀 =
𝐴𝐶

2
𝐴𝐶 = 20 − 2𝐴𝐵

| → 𝐴𝑀 =
20 − 2𝐴𝐵

2
= 10 − 𝐴𝐵 

 

𝑃∆𝐴𝐵𝑀 = 𝐴𝐵 + 𝐵𝑀 + 𝐴𝑀
𝐴𝑀 = 10 − 𝐴𝐵

| →  𝑃∆𝐴𝐵𝑀 = 𝐴𝐵 + 𝐵𝑀 + 10 − 𝐴𝐵 = 𝐵𝑀 + 10 

 

𝑃∆𝐴𝐵𝑀 = 𝐵𝑀 + 10 = 4 + 10 = 14 см 

 

Відповідь: 14 см 

𝐴 𝐵 

𝑉 

𝑁 

𝑀 

𝑀 𝐴 𝐶 

𝐵 
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6. (1 б) На продовженні медіани 𝐵𝑀 трикутника 𝐴𝐵𝐶 позначено точку 𝑁 так, що 

𝐵𝑀 = 𝑀𝑁. Доведіть, що ∆𝐵𝑀𝐴 = ∆𝑁𝑀𝐶 

 

Дано: 

∆𝐴𝐵𝐶; 

𝐵𝑀 – медіана ∆𝐴𝐵𝐶; 

𝐵𝑁 – промінь; 

𝐵𝑀 = 𝑀𝑁; 
 

Довести: 

∆𝐵𝑀𝐴 = ∆𝑁𝑀𝐶  

 

 

 

Доведення: 

𝐵𝑀 – медіана ∆𝐴𝐵𝐶 → 𝑀𝐴 = 𝑀𝐶 

∠𝐵𝑀𝐴 = ∠𝑁𝑀𝐶 (за теоремою про вертикальні кути) 
 

Розглянемо трикутники 𝐵𝑀𝐴 і 𝑁𝑀𝐶: 
 

𝑀𝐴 = 𝑀𝐶
𝑀𝐵 = 𝑀𝑁

∠𝐵𝑀𝐴 = ∠𝑁𝑀𝐶
| →  

∆𝐵𝑀𝐴 = ∆𝑁𝑀𝐶
(за першою ознакою

рівності трикутників)

 

 

Доведено 

 

7. (2 б) У рівнобедреному трикутнику 𝑀𝑁𝑉 з основою 𝑀𝑉 побудована бісектриса 

𝑁𝐻, а в трикутнику 𝑁𝐻𝑉 – бісектриса 𝐻𝐴. Знайдіть кут 𝐴𝐻𝑉. 

 

Дано: 

∆𝑀𝑁𝑉 – рівнобедрений; 

𝑀𝑉 – основа ∆𝑀𝑁𝑉; 

𝑁𝐻 – бісектриса; 

𝐻𝐴 – бісектриса ∆𝑁𝐻𝑉; 
 

Знайти: 

∠𝐴𝐻𝑉 - ? 

 

𝐴 

𝐻 𝑀 𝑉 

𝑁 

𝑁 

𝑀 𝐴 

𝐵 

𝐶 
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Розв’язок: 

𝑁𝐻 − бісектриса, медіана і висота 
(за властивістю бісектриси, що проведена

до основи рівнобедреного трикутника)
 

𝑁𝐻 – висота, отже ∠𝑁𝐻𝑉 = 90° 

𝐻𝐴 − бісектриса ∆𝑁𝐻𝑉
∠𝑁𝐻𝑉 = 90°

| →  ∠𝐴𝐻𝑉 =
∠𝑁𝐻𝑉

2
=

90°

2
= 45° 

 

Відповідь: ∠𝐴𝐻𝑉 = 45° 

 

8. (3 б) Дано 𝑀𝑁 = 𝑁𝑉, 𝐴𝐵 ⊥ 𝑀𝑉, 𝐶𝐷 ⊥ 𝑀𝑉, 𝑀𝐵 = 𝐷𝑉. Доведіть, що 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷. 

 

Дано: 

∆𝑀𝑁𝑉; 

𝑀𝑁 = 𝑁𝑉; 

𝐴𝐵 ⊥ 𝑀𝑉; 

𝐶𝐷 ⊥ 𝑀𝑉; 

𝑀𝐵 = 𝐷𝑉; 
 

Довести: 

𝐴𝐵 = 𝐶𝐷  

 

Доведення: 

𝑀𝑁 = 𝑁𝑉 →  ∆𝑀𝑁𝑉 – рівнобедрений →  ∠𝑁𝑀𝑉 = ∠𝑁𝑉𝑀; 

𝐴𝐵 ⊥ 𝑀𝑉
𝐶𝐷 ⊥ 𝑀𝑉

| →  ∠𝐴𝐵𝑀 = ∠𝐶𝐷𝑉 = 90° 

 

Розглянемо трикутники 𝐴𝐵𝑀 і 𝐶𝐷𝑉: 
 

𝑀𝐵 = 𝐷𝑉
∠𝐴𝐵𝑀 = ∠𝐶𝐷𝑉 = 90°

∠𝑁𝑀𝑉 = ∠𝑁𝑉𝑀
| →  

∆𝐴𝐵𝑀 = ∆𝐶𝐷𝑉
(за другою ознакою

рівності трикутників)

 

 

∆𝐴𝐵𝑀 = ∆𝐶𝐷𝑉 →  𝐴𝐵 = 𝐶𝐷 
(як відповідні елементи

рівних трикутників)
 

 

Доведено  

𝑉 

𝐶 

𝐷 

𝐴 

𝐵 𝑀 

𝑁 
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Варіант 2 

1. (1 б) Медіана трикутника зображена на рисунку: 
 

  

А) Б) 

  

В) Г) 

*Так як медіана трикутника – це відрізок, що сполучає вершину трикутника з 

серединою протилежної сторони 

 

2. (1 б) Який з елементів завжди лежить усередині трикутника? 
 

А) Медіана Б) Бісектриса 

В) Висота Г) Такого елементу не існує 
 

3. (1 б) Якщо трикутник є рівнобедреним, то: 
 

А) Він також є прямокутним; 
 

Б) Кути при основі завжди рівні; 

В) Будь яка його медіана є 

бісектрисою і висотою; 

Г) Він є також рівностороннім; 

 

 

4. (1 б) Використовуючи транспортир і кутник, 

побудуйте бісектрису 𝑁𝐴 і висоту 𝑀𝐵 

трикутника 𝑀𝑁𝑉, що зображений на 

рисунку. 

  
𝐴 𝐵 

𝑉 

𝑁 𝑀 
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5. (2 б) Периметр трикутника 𝐴𝐵𝐶 дорівнює 72 см, а довжина його медіани 𝐴𝑀 

дорівнює 12 см. Знайдіть периметр трикутника 𝐴𝐵𝑀, якщо 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 

 

Дано: 

𝑃∆𝐴𝐵𝐶 = 72 см; 

𝐴𝑀 – медіана; 

𝐴𝑀 = 12 см; 

𝐴𝐵 = 𝐴𝐶; 
 

Знайти: 

𝑃∆𝐴𝐵𝑀−?  

 

 

Розв’язок: 

𝑃∆𝐴𝐵𝐶 = 72 см
𝐴𝐵 = 𝐴𝐶

𝑃∆𝐴𝐵𝐶 = 𝐴𝐵 + 𝐵𝐶 + 𝐴𝐶
| → 𝐵𝐶 = 𝑃∆𝐴𝐵𝐶 − 𝐴𝐵 − 𝐴𝐶 = 72 − 2𝐴𝐵 

 

𝐴𝑀 –  медіана

𝐵𝑀 =
𝐵𝐶

2
𝐵𝐶 = 72 − 2𝐴𝐵

| → 𝐵𝑀 =
72 − 2𝐴𝐵

2
= 36 − 𝐴𝐵 

 

𝑃∆𝐴𝐵𝑀 = 𝐴𝐵 + 𝐵𝑀 + 𝐴𝑀
𝐵𝑀 = 36 − 𝐴𝐵

| →  𝑃∆𝐴𝐵𝑀 = 𝐴𝐵 + 𝐴𝑀 + 36 − 𝐴𝐵 

 

𝑃∆𝐴𝐵𝑀 = 𝐴𝑀 + 36 = 12 + 36 = 48 см 

 

Відповідь: 48 см 

 

  

𝑀 𝐶 𝐵 

𝐴 
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6. (1 б) На сторонах кута на однакові відстані від його вершини 𝑂 позначено точки 

𝑀 і 𝑁, а на бісектрисі цього кута – точка 𝑉. Доведіть, що ∆𝑂𝑀𝑉 = ∆𝑂𝑁𝑉. 

 

Дано: 

𝑂𝑉 – бісектриса кута 𝑀𝑂𝑁; 

𝑂𝑀 = 𝑂𝑁; 
 

Довести: 

∆𝑂𝑀𝑉 = ∆𝑂𝑁𝑉  

 

 

 

Доведення: 

Розглянемо трикутники 𝑂𝑀𝑉 і 𝑂𝑁𝑉: 
 

𝑂𝑀 = 𝑂𝑁 (за умовою)

𝑂𝑉 − спільна сторона

∠𝑀𝑂𝑉 = ∠𝑁𝑂𝑉 
(𝑂𝑉-бісектриса

кута 𝑀𝑂𝑁)

|| →  
∆𝑂𝑀𝑉 = ∆𝑂𝑁𝑉

(за першою ознакою

рівності трикутників)

 

 

Доведено 

 

7. (2 б) У рівнобедреному трикутнику 𝑀𝑁𝑉 з основою 𝑁𝑉 побудовано медіану 

𝑀𝐴, а в трикутнику 𝑀𝐴𝑁 – бісектрису 𝐴𝐵. Знайдіть кут 𝑉𝐴𝐵. 

 

Дано: 

∆𝑀𝑁𝑉 – рівнобедрений; 

𝑁𝑉 – основа ∆𝑀𝑁𝑉; 

𝑀𝐴 – медіана; 

𝐴𝐵 – бісектриса ∆𝑀𝐴𝑁; 
 

Знайти: 

∠𝑉𝐴𝐵 - ? 

 

 

Розв’язок: 

𝑀𝐴 − медіана, висота і бісектриса 
(медіана рівнобедреного трикутника, проведена

до основи, є висотою і бісектрисою)
 

𝐵 

𝐴 𝑉 𝑁 

𝑀 

𝑉 

𝑁 

𝑀 

𝑂 
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𝑀𝐴 – висота, отже ∠𝑀𝐴𝑉 = ∠𝑀𝐴𝑁 = 90° 

𝐴𝐵 − бісектриса ∆𝑀𝐴𝑁
∠𝑀𝐴𝑁 = 90°

| →  ∠𝑀𝐴𝐵 =
∠𝑀𝐴𝑁

2
=

90°

2
= 45° 

 

∠𝑉𝐴𝐵 = ∠𝑀𝐴𝑉 + ∠𝑀𝐴𝐵 = 90° + 45° = 135° 
(за властивістю вимірювання

кутів)
 

 

Відповідь: ∠𝑉𝐴𝐵 = 135° 
 

8. (3 б) Відомо, що ∠1 = ∠2, ∠3 = ∠4. Доведіть, що 𝐵𝐷 = 𝐴𝐷 

 

Дано: 

∠1 = ∠2; 

∠3 = ∠4; 
 

Довести: 

𝐵𝐷 = 𝐴𝐷  

 

 

 

 

Доведення: 

Розглянемо трикутники 𝐵𝐸𝐶 і 𝐴𝐸𝐶: 

𝐸𝐶 − спільна сторона

∠1 = ∠2
∠3 = ∠4

| →  
∆𝐵𝐸𝐶 = ∆𝐴𝐸𝐶

(за другою ознакою

рівності трикутників)

 

 

∆𝐵𝐸𝐶 = ∆𝐴𝐸𝐶 → 𝐵𝐸 = 𝐴𝐸 (як відповідні елементи рівних трикутників) 
 

Розглянемо кути 𝐵𝐸𝐷 і 𝐴𝐸𝐷: 

∠𝐵𝐸𝐷 = 180° − ∠4
∠𝐴𝐸𝐷 = 180° − ∠3

 
(за теоремою про

суму суміжних кутів)

∠3 = ∠4

| →
∠𝐵𝐸𝐷 = ∠𝐴𝐸𝐷
(від рівних кутів

віднімаємо рівні кути)

 

 

Розглянемо трикутники 𝐵𝐸𝐷 і 𝐴𝐸𝐷: 

𝐵𝐸 = 𝐴𝐸
𝐷𝐸 − спільна сторона

∠𝐵𝐸𝐷 = ∠𝐴𝐸𝐷
| →  

∆𝐵𝐸𝐷 = ∆𝐴𝐸𝐷
(за першою ознакою

рівності трикутників)

 

 

∆𝐵𝐸𝐷 = ∆𝐴𝐸𝐷 →  𝐵𝐷 = 𝐴𝐷 (як відповідні елементи рівних трикутників) 

Доведено 

𝐸 1 
𝐷 𝐶 

𝐵 

𝐴 

4 

3 
2 


