
 1 

Тема: Підсумковий урок «Двогранний кут. Відстані і кути у просторі» 

Мета: Формувати вміння використовувати набуті знання для розвʼязування типових 

завдань. Перевірити рівень засвоєного матеріалу, виявити можливі прогалини. 

 

Хід уроку 

I. Організаційний етап 

• Привітання 

• Перевірка присутніх на уроці 

• Налаштування на роботу 
 

I. Розвʼязування завдань 

№1 

Чи може ортогональна проекція кута бути: 

1) Рівна куту ТАК 2) Більша за кут НІ 

3) Менша за кут ТАК    

 

Пряма і площина паралельні. Чи правильно, що пряма, паралельна даній прямій: 

1) Паралельна площині НІ (може належати площині) 

3) Перпендикулярна площині НІ  

 

№2 

Квадрати 𝐴𝐵𝐶𝐷 і 𝐴𝐵𝑀𝐾 перетинаються під прямим 

кутом. Знайдіть: 

 

1) ∠(𝐾𝐷, 𝐵𝐶) 

2) ∠(𝐾𝐷, 𝐴𝐵) 
 

Розвʼязання: 

∆𝐾𝐴𝐷 −
прямокутний

рівнобедрений
→ ∠𝐾 = ∠𝐷 = 45° 

𝐴𝐷 ∥ 𝐵𝐶
∠(𝐾𝐷, 𝐴𝐷) = 45°

| → ∠(𝐾𝐷, 𝐵𝐶) = 45° 

 

𝐴𝐷 ⊥ 𝐷𝐶 (
𝐴𝐵𝐶𝐷

квадрат
) → 𝐾𝐷 ⊥ 𝐷𝐶 (

за теоремою

про три

перпендикуляри
) 

𝐷𝐶 ∥ 𝐴𝐵
∠(𝐾𝐷, 𝐷𝐶) = 90°

| → ∠(𝐾𝐷, 𝐴𝐵) = 90° 
 

  

Відповідь: 1) ∠(𝐾𝐷, 𝐵𝐶) = 45°, 2) ∠(𝐾𝐷, 𝐴𝐵) = 90° 
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№3 

𝐴 ∈ 𝛼, 𝐶 ∈ 𝛼, 𝐵 ∉ 𝛼, 𝐾𝐾1 ⊥ 𝛼, точки 𝐾 і 𝐾1 – 

середини 𝐴𝐵 і 𝐴𝐶 відповідно. Знайдіть 

відстань від точки 𝐵 до площини 𝛼, якщо 

𝐴𝐶 = 8 см, 𝐴𝐾 = 5 см. 

 
 

Розвʼязання: 

 

𝐾𝐾1 ⊥ 𝛼 → 𝐾𝐾1 ⊥ 𝐴𝐶 
 

З ∆𝐴𝐵𝐶: 

𝐴𝐾 = 𝐾𝐵
𝐴𝐾1 = 𝐾1𝐶

| → 𝐾𝐾1 −
середня

лінія ∆𝐴𝐵𝐶
→

𝐾𝐾1 ∥ 𝐵𝐶

𝐾𝐾1 =
𝐵𝐶
2

 

 
𝐾𝐾1 ⊥ 𝛼

𝐾𝐾1 ∥ 𝐵𝐶
| → 𝐵𝐶 ⊥ 𝛼 

𝐵𝐶 = 2𝐾𝐾1 

З ∆𝐴𝐾𝐾1(∠𝐾1 = 90°): 

𝐴𝐾1 = 𝐾1𝐶 =
𝐴𝐶

2
= 4 см

𝐴𝐾 = 5 см

| → 𝐾𝐾1 = 3 см (
єгипетський

трикутник
) 

 

𝐵𝐶 = 2𝐾𝐾1 = 2 ∙ 3 = 6 см 
 

Відповідь: 6 см 
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№4 

∆𝑃𝐾𝐿 – прямокутний, ∠𝑃𝐾𝐿 = 90°, відстань від 

точки 𝑆 до площини ∆𝑃𝐾𝐿 дорівнює 7 дм, відстані 

від точки 𝑆 до вершин трикутника 𝑃 і 𝐿 рівні між 

собою і дорівнюють по 11 дм. Знайдіть відстань 

між точками 𝑃 і 𝐿 

 
 

Розвʼязання: 

𝑆𝑃 = 𝑆𝐿 → 𝐾𝑃 = 𝐾𝐿 (
рівні похилі, проведені з однієї точки,

мають рівні проекції
) 

 

𝑆𝐾 ⊥ (𝑃𝐾𝐿) → ∆𝑆𝐾𝑃 і ∆𝑆𝐾𝐿 – прямокутні 

 

З ∆𝑆𝐾𝑃(∠𝐾 = 90°): 

𝐾𝑃 = √𝑆𝑃2 − 𝑆𝐾2 = √112 − 72 = √121 − 49 = √72 см 

 

З ∆𝑃𝐾𝐿(∠𝐾 = 90°): 

𝑃𝐿 = √𝑃𝐾2 + 𝐾𝐿2 = √72 + 72 = √144 = 12 см 

 

Відповідь: 12 см 

 

№5 

Через точку 𝑂 перетину діагоналей квадрата 𝐴𝐵𝐶𝐷 побудовано перпендикуляр 𝐾𝑂 до 

його площини. 𝐴𝐵 = 6 см, 𝐾𝑂 = 6 см. Виконайте побудову та обчисліть: 

1) Відстань від точки 𝐾 до сторони 𝐵𝐶 

2) Площу ∆𝐵𝐾𝐴 та його проекції на площину квадрата 
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Розвʼязання: 

З ∆𝐾𝑂𝐾1: 

𝐾𝐾1 = √𝐾𝑂2 + 𝑂𝐾1
2 = √62 + 32 = √45

= 3√5 см 
 

𝑆𝐴𝐵𝐶 =
1

2
𝐴𝐵 ∙ 𝑂𝐻 =

6 ∙ 3

2
= 9 см2 

𝑆𝐵𝐾𝐴 =
1

2
𝐴𝐵 ∙ 𝐾𝐻 =

6 ∙ 3√5

2
= 9√5 см2 

 

Відповідь: 1) 3√5 см; 2) 9√5 см2, 9 см2 

 

II. Підсумок уроку 

• Назвіть основні елементи двогранного кута 

• Поясніть, як знайти кут між площинами, які перетинаються? 

• Поясніть, як знайти кут між прямою і площиною, які перетинаються? 

• Поясніть, як знайти кут між мимобіжними прямими? 

• Поясніть, що таке ортогональне проектування? Як знайти площу фігури, 

утвореної внаслідок ортогонального проектування? 

 
 

III. Домашнє завдання 

Повторити §10 

Виконати № 10.35, 10.37, 10.39 
 

О.С. Істер 

(2018) 

Повторити «Головне в §3» (с.208) 

Виконати № 37.20, 37.31, 37.36 

А.Г. Мерзляк 

(2018) 

 


